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Abstract 

The classical form of Griiss’ inequality was first published by G. Griiss and gives an 
estimate of the difference between the integral of the product and the product of the 
integrala of two functions. In the subsequent years, many variants of this inequality 
appeared in the literature. The aim of this paper is to consider some Ghebyshev- 
Griiss-type inequalities and apply them to the Bernstein-Euler-Jacobi (BEJ) operators 
of first and second kind. The first and second moments of the operators will be of great 
interest. 
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1 Introducere 

In cele ce urmează vom prezenta rezultate clasice din literatură. 

Inegalităţile de tip Chebyshev-Griiss au fost intens studiate de-a lungul anilor, mai ales 
datorită numeroaselor aplicaţii. Ele reprezintă legătura între funcţionala lui Chebyshev §i 
inegalitatea lui G. Griiss. 

Funcţionala descrisă de 

Tif,g) :=-r^ [ f{x)g{x)dx -[ f{x)dx--^[ g{x)dx, 
b-a h-a b-a 

unde /, : [a, ă] —)■ M sunt funcţii integrabile, este binecunoscută în literatură drept funcţionala 

clasică a lui Chebyshev. Pentru detalii, articolul [3] poate £ de ajutor. 

Un prim rezultat pe care îl readucem în atenţia cititorului este dat de următoarea teoremă. 

Teoremă 1.1. (vezi m) Fie /, 5 » : [a, ă] — )■ M două funcţii mărginite şi integrabile, ambele 
crescătoare sau descrescătoare. Mai mult, fiep : [a, b] —)■ Mţ)" o funcţie mărginită şi integrabilă. 
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Atunci avem 


(1.1) / p{x)dx / p{x) ■ f{x) ■ g{x)dx > / p{x) ■ f{x)dx / p{x) ■ g{x)dx. 

J a J a J a J a 

Dacă una din funcţiile f sau g este crescătoare şi cealaltă este descrescătoare, atunci inegal¬ 
itatea (EH) se inversează. 

Remarcă 1.1. Relaţia (DU]) a fost introdusă pentru prima oară de către P. L. Chebyshev în 
1882 ( vezi fBf)- Din acest motiv, este cunoscută sub numele de inegalitatea lui Chebyshev. 

In continuare amintim unul din rezultatele esenţiale pe care se bazează cercetarea noastră, 
şi anume inegalitatea lui Griiss pentru funcţionala lui Chebyshev. 

Teoremă 1.2. (vezi m Fie f, g funcţii integrabile, definite pe intervalul [a, b] cu valori în 
M, astfel încât m < f{x) < M, p < gţx) < P, pentru orice x G [a,b], unde m,M,p,P G M. 
Atunci are loc inegalitatea 

( 1 - 2 ) \TU,g)\<l(M-m)(P-p). 

Următoarele inegalităţi de tip Chebyshev-Griiss vor £ folosite în continuare, pentru a 
introduce rezultatele noastre. 

Teoremă 1.3. (vezi fEŢf) Dacă f,g^ C[a, b] şi x & [a, b] este fixat, atunci are loc inegalitatea 

(1-3) \T{f,g]x)\ < -xf^x)^ • w 2 ■ \/H{{ei -x)^;x)'j . 

Remarcă 1.2. Rezultatul de mai sus implică folosirea celui mai mic majorant concav u 
al primului modul de continuitate. O definiţie şi detalii cu privire la acesta se găsesc, de 
exemplu, în m- 

Remarcă 1.3. Scopul nostru este să aplicăm inegalitatea de mai sus în cazul operatorilor 
BEJ de tipul I şi II, pentru diferite cazuri, luând în considerare diferitele momente de ordinul 
doi. 

In cazul operatorilor liniari şi pozitivi care reproduc funcţiile constante, dar nu le reproduc 
pe cele liniare, avem următorul rezultat. 

Teoremă 1.4. (vezi Corolarul 5.1. din JEf) Dacă H : C[a,h] —)■ C[a,h] este un operator 
liniar şi pozitiv, care reproduce funcţii constante, atunci pentru f,g E C[a,b] şi x E [a,h] 
fixat, au loc următoarele inegalităţi: 

(1.4) \T{f,g-x)\ < ^ - w (^/;2- ^H{e 2 ;x) - H{ei;xy^ • ^ 2 • \/H{e 2 ,x) - H{ei]xY^ 

< ^ 2 • VR((ei -xf]x)^ • w 2 • \/H{{ei - x)2;x)) . 

Remarcă 1.4. Pentru a aplica inegalitatea de mai sus unora din cazurile operatorilor BEJ 
de tipul I sau II, avem în primul rând nevoie de momentele de ordinul întâi. Apoi trebuie 
să calculăm diferenţe de tipul T(ei,ei;x) := H{e 2 ]x) — H{ei;x)^. Dacă operatorul H nu 
reproduce funcţiile liniare, se obţine o îmbunătăţire a inegalităţii M.A) . 
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Operatorii Bernstein-Euler-Jacobi (BEJ) sunt împărţiţi în două clase: BEJ de tip I §i 
BEJ de tip II. Scopul acestui articol este de a aplica inegalităţile de tip Chebyshev-Griiss 
de mai sus acestor tipuri de operatori. In rezultatele următoare momentele de ordinul unu şi 
cele de ordinul doi vor fi de mare interes. 

Operatorii BEJ de tipul I, ca şi clasă de operatori pozitivi şi liniari, pot fi definiţi după 
cum urmează. Pentru mai multe detalii, vezi [23] . 

Definiţie 1.5. Definim : Op,!] —)■ 0(0,1] ca fiind compoziţia 

r>{r,a,b) = D q Ka,b n 


pentru r > 0, a,b > —1, n,m> 1. în ecuaţia de mai sus, este operatorul Euler-Jacobi- 
Beta definit în şi Bn, Bm sunt operatorii Bernstein de ordin n şi m. 

Remarcă 1.5. Operatorii BEJ de tip I reproduc constantele. Pentru anumite valori ale lui 
a, respectiv b, şi anume pentru a = b = —1, sunt reproduse şi funcţiile liniare. 


A doua clasă de operatori liniari şi pozitivi pe care îi considerăm sunt BEJ de tipul II. 
Definiţia este dată în contînuare. 


Definiţie 1.6. Pentru r, s > 0, a, h,c,d> —1 şi n > 1, definim R^:C,d;r,a,6 . ^ 

ca fiind 

R^^cAr,a,b ^ J^c,d ^ ^ 

j^a,b ^c,d operatori de tip Euler-Jacobi Beta şi B^ este operatorul Bernstein de ordin 


n. 


Remarcă 1.6. Operatorii BEJ de tip II reproduc constantele. Pentru anumite valori ale lui 
a, b şi c, d, şi anume pentru a = b = c= d= —1, sunt reproduse şi funcţiile liniare. 


2 Momentele de ordinul unu §i doi 


Lemă 2.1. Pentru clasa de operatori BEJ de tipul I momentele de ordinul 1 şi 2 sunt 
date de: 


( 2 . 1 ) 


RmJKiei - xea)^;x) 


(z “h 1 — x(^(i -|- 6 -|- 2) 
r + a + b + 2 


( 2 . 2 ) 


R 


(r,a,6) 


((ei - xeo) ,x) = 


x^[?7m(a^ + + 5a + 5ă + 2ab + 6 — r) + r^(l — m — n)] 


m,n )■"/ _|_ Q _|_ 5 _|_ 2)(r + a + ă + 3) 

a:[m?7.(2a^ + 2ab + 8a + 26 + 6 — r) + r^(l — m — n) + mr(a — b)] 

mn{r + a + b + 2){r + a + b + ?>) 

[mn{a + l)(a + 2) + m(r(a + 1) + a6 + a + 6 + 1)] 

mn{r + a + 6 + 2)(r + a + 6 + 3) 


Pentru detalii în ceea ce prîveşte demonstraţîa, vezî [23] . 
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Lemă 2.2. Pentru clasa de operatori BEJ de tipul II momentele de ordinul 1 şi 2 sunt 
date de: 


(2.3) 




—X [r(c + d + 2) + (a + fo + 2)(s + c + (i + 2)] 
(r + a + b + 2) (s + c + (i + 2) 
r{c + 1) + {s + c + d + 2){a + 1) 

(r + o + b + 2) (s + c + (i + 2) 


(2.4) 




(s,c,d]r,a,b) 


((ei - xeo) ;x) = 


(n — l)(a^ + + 2afe + 5a + 56 + 6 — r){sx + c + l)(sx + c + 2) 


n(r + a + b + 2){r + a + b + 3){s + c + d + 2){s + c + d + 3) 
(a^ + 6^ + 2a6 + 5a + 56 + 6 — r — n{2ab + 2a^ + 8a + 26 + 6 — r))(sa: + c + 1) 

n(r + a + 6 + 2)(r + a + 6 + 3)(s + c + (i + 2) 
a^ + 3a + 2 (sx + c + l)(sa; + c + 2) 


(r + a + 6 + 2)(r + a + 6 + 3) n(s + c + (i + 2)(s + c + (i + 3) 


sx 


c + 1 


+ 


+ 2c(i + 5c + 5(i + 6 — s 

Ti(s -|-c-|-ci-|-2) (s-|“C-|-c?-|-2)(s-|-c-|-c?-|-3) 

2cd + 2c^ + 8c + 2(i + 6 — s 


x^+ 


c + 3c + 2 


-X 


(s-|-c-|-ci-|-2)(s-l-c-|-ci-|-3) (s~l“C~(“(6-|-2)(s-l-c~(“(i-|-3) 

2r(sx-i-c+l) 2r(sx + c + l)(sx + c + 2) 


niyV -|-a-|-6-|-2)(s4“C4“(i-|-2) n{r -l-a-|-6-|-2)(s4~c-|-(i-|-2)(s-|-c-|-(i-|-3) 

2r{sx + c + l)(sx + c + 2) 2(a + 1 — x(2r + a + 6 + 2))(sx + c + 1) 


(r a b -\- 2') (^s cd2^) (^s c-\- d 3') 

2(«+l)a^ , o™2 


(r + a + 6 + 2) (s + c + (i + 2) 


r + a + 6 + 2 


2x^ 


Pentru detalii în ceea ce priveşte demonstraţia, vezi [23] , 

Mulţi operatori uzuali pot fi regăsiţi dacă particularizăm valorile indicilor. Astfel în 
primele cinci tabele prezentate in Anexă regăsim momentele de ordinul doi, pentru cazurile 
particulare pe care am reuşit să le localizăm în lîteratură, determînate pe baza ecuaţîîlor 
fl2.2p şî fl2.4p . folosind convenţia B^o = = Id. 


3 Inegalităţi Chebyshev-Griiss pentru operatorii BEJ 
de tip I §i II 

In continuare aplicăm inegalitatea de tip Chebyshev-Griiss, dată de (11.31) . operatorilor BEJ 
de tipul I şi II şi obţinem următoarele teoreme. 

Teoremă 3.1. Dacă f,gE C[a, 6] şi x E [a, 6] este fixat, atunci inegalitatea 

\T{f,g;x)\ < ^uj (^f;2- \lR^fi^\{ei -x)2;x)^ ■dj(^-2- ţ/i?&n''^((ei - x)^; x)^ 
are loc, pentru r > 0, a,b > —1, n,m > 1. 
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Teoremă 3.2. Dacă f,g E C[a,b] şi x E [a,b] este fixat, atunci inegalitatea 


\T{f,g-x)\ < 


xy;x) \ - u \ g 


r,2 ■ 


are loc, pentru r,s > 0, a, b,c,d> —1, n > 1. 

Remarcă 3.1. Particularizând valorile indicilor în ecuaţiile h2.2t) şi obţinem ine¬ 

galităţile Chebyshev-Griiss corespunzătoare operatorilor binecunoscuţi în literatură. Momentele 
de ordinul doi în cazurile particulare sunt prezentate în Tabelele 1 — 5 din Anexă. 

Dacă aplicăm inegalitatea fll.ip operatorilor BEJ de tipul I şi II care nu reproduc funcţiile 
liniare, obţinem următorul rezultat. 

Teoremă 3.3. Pentru f,g E C[a,b] şi x E [a,b] fixat, următoarea inegalitate are loc: 

\T{f,g;x)\ < ^ - D (^/;2 • ^/T{ei,ei;x)^ • S 2 • x)^ . 

Diferenţele de mai sus sunt date de ecuaţiile: 

T{ei,ei]x) := - xeof]x) - - xeo)^x)]^ 

respectiv 

T(ei,ei;a;) := - xe^f'x) - - xeof-,x)f. 


Remarcă 3.2. Momentele de ordinul întâi şi diferenţele de tip T{ei,ei;x) pentru cazurile 
particulare se regăsesc în Tabelele 6 — 7 din Anexă. 
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4 Anexă 


Notaţie 

Denumire 

Momentul de ordinul doi 

Referinţe 

Un = 

p(n,-l,-l) _ 
-n.n,oo — 

DCX),—, — 1,-1 

operatorul ” original” 
Bernstein-Durrmeyer 

Un{{ei xe^f^x) := 

n -1- 1 

IU m 

M^ = 

p(n,0,0) 

J^n,oo — 

DcxD, —, —;n,0,0 

operatorul lui 
Durrmeyer 

X 2X(n-3)-b2 
""(('■ („ + 2)(„ + 3) 

m 

/?<“> = 
p(n,a,a) 

-itn,oo — 

Doo, —;n,a,a 

operatorul 

Bernstein-Durrmeyer 
cu ponderi simetrice 

n<a>//, ^(2n-4a2-10a-6) + (a + l)(a + 2) 

((ei xeo),x). (n + 2a + 2)(n + 2a + 3) 

m 

n{n,a,b) 

-n.n,cx) — 
r)oo, — ,—;n,a,b 

operatorul lui 
Durrmeyer cu ponderi 
Jacobi 

-1-6^-1-2a6-1-5a-1-56-1-6 — 2n „ 

(n + a + & + 2)(n + a + 6 + 3) 

2(z^ -|- ‘2(xh -\- 8(x “h 26 -1-6 — 2?7- (ci -h l)(ci -h 2) 

(?2-l-ci-l-6-t-2)(?7'-l-ci-l-6-l-3) (?2-l-ci-t-6-l-2)(?7'-l-ci-l-6-l-3) 

HH! 

= 

^ n 

p(ne,-l,-l) _ 
^n^oo — 

DCX), —, — ;n^, — 1, — 1 
IXti 

^)-operatorul lui 
Păltănea 

UnZi xeQf]x)-= ^ ^ 

n^> -1- 1 

m 

Pu = 

Ţ^{nc,a,b) 

-ttn,cx) ~ 

TDCC). — .—\nc.a,b 

operatorul lui 
Mache-Zhou 

x 9 X 0 ? + + 2ab + ba + bb + Q — nc — nc^ „ 

Dn (ei — xen) : x) :=-^^-- X 

{nc + a + b + 2){nc -|- a -|- 6 -|- 3) 

(2a^ -|- 2ab + 8a + 2b + 6 — nc — nc?) ■ x + {a+ l)(a -|- 2) 

{nc + a + b + 2){nc -1- a -|- 6 -|- 3) 

m 

'ÎZ^ 

p(n,-l,-l) _ 
J^oo,n — 

Ţyn, — l,—l:oo,—,— 

operator de tip 
Stancu 

2 X 

Ll{{ei xeo)'^]x) 

m 

^0.0 ^ 
n 

p(n.0,0) _ 
-n.oo,n — 
Dn.0,0;cx),— 

operatorul lui Lupaş 

0 0/3 x 2 X X{2n^ -bn) + 8n + l 

Kr((e. 

m 


Tabelul 1; Momentele de ordinul doi - partea I 

























Notaţie 

Denumire 

Momentul de ordinul doi 

Referinţe 

= 

n 

j^{n,a,P) _ 
^00,71 - 

Dn,a,/3;c», — 

operatorul lui Lupaş 
cu ponderi Jacobi 

" dei a;eoj,a;j. ^ ^ ^ ^ ^ 2)(n + a +/3 + 3) 

2a'^ + 2ap + 9a + (d + 6 — 2n ^ na^ + 4na + a/3 + 3n + a + /3 + l 

1. Raşa 
handwrit- 
ten notes, 

19 August 
2008. 

(72 Q. jS ~\- 2)(?2 cy P -\- 3) 72(72 cy -\- jS ~\- 2^(72 -\- cy ^ 3) 

Cct 

— 

-n.oo,n — 

Ţj a ’ ’ ’ ’ ’ 

-Ttn 

operatorul lui Stancu 

^ // no X Xiri^ + 1) 

S„“((e, ;x):= 

m 

Tj{n,c,d) 

J^(X),ng — 
^n£»,c,c?;oo,— 

operator de tip 
Stancu cu parametri c 
şi d 

,n X + 2cd+5c+5d + 6 — ng - ng'^ „ 

« („e + c + d + 2)(„, + c + d + 3) ■" 

2c^ + 2cd + 8c + 2d + 6 — ng — ng^ 

{ng + c + d + 2) {ng + c + d + 3) 
nc^ + 3nc + ncp + n£) + 2n + c+ d+cd+l 
n{ng + c + d + 2)(np + c + d + 3) 

H. Gonska 
handwrit- 
ten notes, 

18 March 

2009. 

®n, = 

p(7l,-l,-l) _ 

-n.c>o,oo — 

DcxD, —, —;n, — 1 , —1 
^00 - 

Dn,— 1 ,—l;oo,— 

operatorul Beta de a 
doua speţa al lui 
Lupaş 

B„((ei xeof;x) : = 

n + 1 

na 

Ba, Tx = 

-n,cx3,oo — 

pOO. , ;ţ, 1 . 1 _ 

-rtoo - 

^00 

operatorul Beta al lui 
Miihlbach 

®A((ei xeof]x)\=^^^ 

na 

Bn, 

oo,o _ p(".o,o) _ 

— Jboo,cxD — 

Doo, —,—;n. 0,0 _ 

^00 

Dn, 0 , 0 ;oo,— 

^00 

operatorul Beta de 
prima speţa al lui 
Lupaş 

E ((r rr rl ■— — 6 ) + 2 

B„((ei xeo),x). ^^^ 2 )(n + 3 ) 

na 


Tabelul 2: Momentele de ordinul doi - partea a Il-a 























Notaţie 

Denumire 

Momentul de ordinul doi 

Referinţe 

1,/3 

— JToOjOO — 

DCX 3 ,—, —;n, —1,/3 _ 

^oo 

Dn, —1,/3 ;cxd, — 

^oo 


” Uei xeo),x). 

0 

Ka,-1 _ _ 

^Ţi — -n.c>o,cx3 — 

Doo,—;n,a, —1 
^oo - 

Dn,a,—l;oo,— 


na.-u(. nX + {a + l){a + 2){x-lf 

((ei xeo),x).- ^ ^ ^ ^ ^ ^ 

0 

Ka,P _ rj{n,a,P) _ 

^Ţi — -n.cx:,oo — 

Doo, —, —;n,Q:,/3 _ 

^oo 

Dn,Q:,/3;oo,— 

^oo 

operatorul Beta 
cu ponderi 
Jacobi 

a.. -2 \ + 2q;/3 + 5q; + 5/? + 6 — n „ 

BJHe, x.„);x):= ^ + 2 )(„ + „ + ^ + 3 ) - 

2a^ + 2a(3 + 8a + 2Ş + 6 — n 

( 77 . + Q: + /3 + 2)(?7 + Q; + /? + 3) 

(a + l)(a + 2) 

(?7- -|- -|- /3 “h 2)(?T/ “h Oi “h /5 “h 3) 

0 

■^n — -fTn,oo — 

p(oo,-,-) _ 

-n.oo,n — 

Doo,—;oo,— 

operatorul lui 
Bernstein 

B„((ei - xeo)^;a;) := — 

m 


Tabelul 3; Momentele de ordinul doi - partea a IlI-a 


Notaţie 

Denumire 

Momentul de ordinul doi 

Referinţe 

n _ d(oo 
-^n — '^n,n+l 


2!X 

D„((ei xeo)^;x) := 

n + 1 

0 

DOO 

-^m,n ~ -^m,n 


„ ,, xo ^ Nln + m — 1) 

^™,n((ei a;eo)2;x):= 

123] 

P£> 

-^771,71 “ -^m,7l 


«™,nUei a:eoj,xj. ^(np + l) 

ESI 


Tabelul 4: Momentele de ordinul doi - pentru operatori BEJ de primul tip 

























Notaţie 

Denumire 

Momentul de ordinul doi 

Referinţe 

— 

7-.- 

RS^ ^ 

operatori de tip 
Beta 

generalizaţi 

T_ -|-A “h oA) 

"“(('■ ’">^= (l + a)(l + A) 

m 

pa _ 

operatorul lui 
Fiuta 

-T-- // \o \ A^(?ro “h O “h 2) 

m 

= 

operatorul de 
tip Beta al lui 
Piţul 

n 2 .^a. X{na + nX + naX+l) 

B„ ((ei xeo),x).- 

m 


Tabelul 5; Momentele de ordinul doi - pentru operatori BEJ de tipul al doilea 
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Notaţie 

Momentul de ordinul 

unu 

Diferenţe de tipul Tţei, ei; x) 

Mr. 

Mn{{ei - xeoY]x) := 
1 -2-2; 

n + 2 

T(e, erx) - (2-^-^ + l)-(^ + l) 

(n + 2)2 . (n + 3) 

D<a> 

D<“>((ei - 
2 ;eo)^2;) := 

—2 • 2 ; • (a + 1) + a + 1 

71 “h 2 * Qi -|- 2 

X ■ {2 ■ iP + 2 ■ n + 2 ■ a ■ n) + l + n+ 2a + an + 

(n + 2a + 2)> + 2a + 3) 


M“'’((ei - xeo)V) := 
a + 1 — x-(a + 6 + 2) 

TI d h Ol 

^ 2nX(n + 5 + 1) + n ■ x^(5 — a) + 1 + n + a + 5 + an + a5 

’ (n + a + 5 + 2)2(n + a + 5 + 3) 

Pn 

Pn{{ei - xeo)^2;) := 

a + 1 — 2 ;(a + 5 + 2) 
n-c + a + 5 + 2 

^ X • n • c^(n • c + a + 5 + n + 2) + 2 ; • n • c(a + 5) 

’ (nc + a + 5 + 2)2(nc + a + 5 + 3) 

lOa^ + banc + 15a + 35 + 2a^nc + 3nc + 2o?b + 2a^ + bob + 7 
(nc + a + 5 + 2)2(nc + a + 5 + 3) 

yOfi 

n 

K?’“((ei - 2;eo)^2;) := 

1 - 22 ; 

71 + 2 

rr., ^ 2(n + l)(n2-X + n + l) 

T{eue,,x)-.= n{n + mn + S) 

ya,p 

n 

C’^((ei-2;eo)^2;) := 
Ck “h 1 — X ' (cr “h /? “1“ 2) 
71 “h Q; “h ^ 2 

^, , 2n^ + n^d + n^a + 2n^ „ 

(ci, ei, 2 ;) ^ ^ 2 ) 2 (^ + Q! + /3 + 3)n ^ 

na^ — 2n^ + n2Q; + 2na; — nT — 2Bn — 2n^ — bn^j3 

~\~ ‘ X 

(n + a + /3 + 2)2(n + a + /3 + 3)n 

—2 — 4n — 3a — 3/3 — na^ — 4a/3 — 3a/3n — a^ — /3^ — 5na — /3^a — 3/3n — 2n2 — a^/3 — 2n^a 

71(71 “h CK “h /5 “h 2 )^( 7 ! Cy P 3) 


Tabelul 6: Diferenţe de tipul r(ei,ei;a:)- Partea I 


























Notaţie 

Momentul de ordinul unu 

Diferenţe de tipul T(ei, ep, x) 


<5r’''((ei - a;eo)^;a;) := 
c + 1 — a;-(c + d + 2 ) 

n-p + c + d + 2 

2 n^p^ + + n^p^d + rYcp^ + rfip^ „ 

r(ei,ei,x) ^^^^^^^^ 2 ) 2 (np + c + d + 3 )n ^ 

—n^cp + n^dp + 2 n^p^ + n^p"^ + n^p^d + n^cp^ + n^p^ 

. ^ —|- 

(np + c + d + 2)2(np + c + d + 3)n 

—2 — n — Ancp — 2cdnp — rYp — nd — 3pn — 3c — nc — Aed — (? — d? — c^np 
n{np + c + d + 2)2(np + c + d + 3) 

—n^cp — iT?cp^ — ned — 3d — d?c — in?p^ — (Yd — 2dnp 
n(np + c + d + 2)2(np + c + d + 3) 


, 1 — 2 x 

B„((ei a;eo)pa;):= 

TI ^ 

^. X (n^ + 12n + 24) + n + 1 

(„ + 2 F(„ + 3) 


- xeoY'x) := 

-x{p + 1 ) 

n + /3 + 1 

rr., ^ n2 • X + n/3 + n 

(n + /3 + l)2(n + d + 2) 

^Q,-l 

- xeoy;x) := 

(a + 1)(1 — x) 
n + a + 1 

, . n^ • X — n • x(l + a) + n + n • a 

T(e..e.;x):= ^ + 3 , 

^a,/3 

By^iiei - xeoy]x) := 

“h 1 — x{(y. -|- /5 “h 2 ) 

n + a + d + 2 

^ X • + nx{(5 — a) + a + /3 + a/3 + a;n + n+ l 

(n + a +/3 + 2)2(n + a +/3 + 3) 


Tabelul 7; Diferenţe de tipul T(ei,ei;x)- Partea a Il-a 
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